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Examen Mathl (algebre) 


Execice: 1 (Questions de cours.) 
1. Soit la fraction rationnelle 



Donner la forme de la decomposition en elements simples de la fraction 
F dans R(X) et dans C(X). 

2. Soient B, B' deux bases d’un espace vectoriel E de dimension finie sur 
un corps K. On note par Mi(resp. M 2 ) la matrice de passage de B d 
B' (resp. la matrice de passage de B' d B). 

Donner sans demonstration la relation liant M\ et M 2 . 

Execice: 2 1. Decomposer dans R[X] la fraction rationnelle 


(X - 2) 5 (X - 1) 


2. Meme guestion pour 


X 2 + X + 1 


(x-i) s 


Execice: 3 Soit le M — e.f.M 3 muni de sa base canonigue B = {ei,e2,es}, 
et f l’application de M 3 dans M 3 definie par : 


f: R 3 R 3 

(x,y,z) -> (x - z, y + z,x + y + z) 
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1 . Montrer gue f est une application lineaire. Donner la matrice de f 
dans la base B. 

2. Determiner Ker f, et en deduire Im f. Que peut-on dire de La famille 

3. Soient v\ = e 2 + e 3 , V 2 = ei + e 3 , V 3 = e 2 . Montrer que B' = {v\,V 2 ,vz} 
est une base de M 3 . 

4 . Donner la matrice de passage de B d B' et la matrice de passage de B' 
d B. 

5. Donner la matrice de f dans la base B'. 



